A3.4.1 Zeige: Ist a, 4 0 (n—>w), so konvergiert Z: (=1)"ob, und es
n=0

gilt: ) (-1)"b.=) (Da-bowi) .
n=0 v=0
//83.4.2(1900) Dirichlet-Kriterium (DirK)//
//Mit einer reellen Folge: a,,b.€R, (a,) 7_X 0 (d.h. a,=0) und (b,) -

0

mit// //B;=2: by = 3 k>0:|B,I<k V n gilt: Y ab, ist konvergent.//

k =0 k=0

//83.4.1(1900) (Abelsche partielle Summation) //

J/Vor: (w) Ty, (2v) 5y ©€C , A,:=) w,, neN,//

v=0

//Beh: Z wvzv=2 Ay (Zy=Zvi1) +AnZnin//
v=0 v=0
Bew:1.Moglichkeit mit S3.4.2 DirkK:

1 fir n gerade
Sei a,= = -1)Y = A= =
(= Z:' VZ; ) { 0 sonst
b, monfallend 0 a o
(A,) *_, beschrénkt Z - b=2 (-1)'b, konvergiert und
B S3.4.2 = DY v=0

uj) {lfur,u—2v (b _bu+1) ;*: Z (bov=Dbovs1) -«

Osonst T ov=0

Also ist Leibnizkriterium ein Spezialfall vom Dirichletkriterium

2.Moglichkeit mit Leibnizkriterium:

//83.1.2 (1602) Vor: (zy) und 25 zy konvergent.//

v=0
//Beh: 6.)Ist(ny) ;_, mit ng:=0, n<ng., k€N, eine Teilfolge von (n)”_,

Nyyq- 1

//setzt man cvr=‘2: Zzy, VEN,, (zwischen n, und n,., gibt es einige ny) so
k=n,

//konvergiert die unendliche Reihe 3 ¢, und es gilt Y o= z
v =0 v =0 k =0

//(d.h. in konvergenten Reihen darf man beliebig Klammern setzen).//

2: (-1)"b, konvergiert nach Leibnizkriterium und

N

k+

—_—

av:Z (asxtasks) :Z (box=Doxs1)

n=0 =4y k=0 v =2k k=0 v=2k k=0 k=0
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A3.4.2 Untersuche auf Konvergenz:Z D (1+1/n)"

n =1 n
//82.3.8(1402) Vor:xeR ' x#0 ' n>-x ' x,=(1+x/n)" V n€N //
// Beh: (x,) T 1l
//32.3.10(1403)[(l+l71<1&“, (1+1/n)"*'] ist fiir eine Intervallschachtelung mit
/7 Mmy141/n)n=lin (1 88/n)mi=:e, neN d.h. 2,37<e<3,16//
N \ |

N < ¢ I < —
//83.4.3(1901)Vor: (w,), (2) € Oy_ ) | 2y=2uus| <00 una\\Z W kvgt () we = A)//
_ | n— oo

\v =0 N =0 v=0
N |

' ke N 0\
//Beh: ()3 iz ()8 |A(z-z NS 00 und () Y Nwzy ist kvgt //

v=0 N v=0 o\ |
Lés: 1. Moglichkeit \\ \\:
_ n N 1
Sei a;=( D , b,=(1+1/n)® neN :;?m (b,)monoton und beschrankt
n 3.
Z: a, konvergiert nach Leibnizk. Sz§§Bw1 arb, konvergiert.

n=I n=1

2. Mbglichkeit
//83.1.4(1605) Leibniz Kriterium//

//Vor: (a,) €R,a,\ 0 (n—c) . Beh:zs (-1)"a, ist konvergent//

n==0
a,b, monoton fallend..LeibnizKrit.
n an+ +2 n+l __n+l + 2
Sei an=1/n(1+1/m)=*D" o Zon  (*DT a7 _ 0+ 0.,
n"t a, (n+1)"""(n+1) n + 1
2
E—izggjﬁ“”=l V neN = a,.<a, V neN = a, % (sogar a, 1 )
n+1
Hm g=(Hm 1/n) (1M (1+41/n)") =0-e=0 2

Z (—l)“an=2 D (1+1/n)"™ konvergiert
n=0 n=0 n
//83.4.2(1900) Dirichlet-Kriterium (DirK)//
//Mit einer reellen Folge: a,, b.€R, &%):;3 0 (d.h. a,=0) und (b,) 7

0

mit// //B;=Z: by= 3 k>0:|B,|<k V n gilt: Z: ayb, ist konvergent.//

k =0 k =0
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Z —(1+1/n)")z" fur |z|<1, z#1.

Los.Sel a,=z", b,=e-(14+1/n)",neN, |z| <1,z#1,zeC fest///—~\\\

n+l 1 + Zn+1 S

- -z
| Aq V—|25 a|Z¢1| IS I
v 1-2z ' P-4 A=

2

Ei—zi V neN,, (A,) 7_, beschrankt, (1+1/n)" /’é (n—ow) = bn\i)Urﬁw).

=0

0

bn mon jfallend— O b ) a.
—— Z n

H,Jn konvergiert und =Z Ay (by=bys1) =

= Y
53.4.2 20 (e 41/ v=0
X _ v+1 1 1
Yy -z J[a+ )= (14 =)V
1-z v +1 v

v=0

Bem:Fir |z|<1 ist die Aussage trivial, da (b,) beschrankt (= KR=1).
Interessant ist hier das Verhalten der Reihe fir |z|=1
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	//S3.1.2 (1602) Vor:(z) und z konvergent.//

